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RÉSUMÉ :
Laborde, Payan and Xuong et conjecture que tout graphe oriente possede un stable intersectant tous les plus longs chemins.

Nous prouvons cette conjecture pour les digraphes de stabilite au plus 2.

MOTS CLÉS :
stable, ensemble independant, nombre chromatique, plus long chemin

ABSTRACT:
Laborde, Payan and Xuong conjectured that every digraph has a stable set meeting every longest path. We prove that this

conjecture holds for digraphs with stability at most 2.
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ä�Í!È�µ
ÈXàXÁMÆwÃúÁMÆwÈ6³¶µ�·;µÀÇ
¹gôwàKÇgôw¹H·/å�ÇgÍwÈXÁ7¹
ÈuÏ,�
Ã�ôwÈ�Ç
Áv\`Í!ÈuÆ×·7ÆwÃ��â·7Æ!·/å|·/µ
Çg·/µ$� u{ ��'³|Ï�¸!åtß�³|Æ!Ì�Ã!³¶¹
ÈXàKÇ
åtß
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ä�Í!È6Â©Á7å¶å¶ÁuÎ�³|ÆwÌÐ¸!¹gÁ7¸'Á7µg³tÇ
³¶ÁMÆâÂ©Á7å¶å¶ÁuÎ*µç³|Ï�Ï�ÈXÃ�³|·9Ç
åtßÐÂ©¹
ÁMÏüÇgÍwÈ-Ã!È w
Æw³tÇ
³¶ÁMÆwµ�Á7ÂzàXÁMÏ�¸'ÁMÆ!ÈuÆMÇ�·7ÆwÃâ³|Æ!³tÇ
³|·/å
àXÁMÏ�¸sÁMÆwÈuÆ�ÇXãzä�ÍwÈç¸�¹
Á@Á7Â�³¶µ�å¶ÈXÂðÇ�Ç
Á$ÇgÍwÈ6¹
Èu·/Ã!ÈX¹Xã
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E}35)�)/. ã - ÈKÇ � ësÈç·�Í!·7Ï�³¶åtÇ
ÁMÆ!³|·7ÆæàX³¶¹
àuôw³tÇ�Á7Â ��ã - ÈKÇ � ë'È�·�¸
·9ÇgÍ×Ï�ÈXÈKÇ
³|Æ!Ì#��ÇgÍ!·9Ç�Ã�Á@ÈXµ�Æ!Á/Ç�àXÁMÆMÇg·/³|Æ
·/å¶å�ÇgÍ!ÈçÞMÈX¹ÀÇ
³¶àXÈXµ�Á7Â@�!ã - ÈKÇ1�úësÈ�ÇgÍwÈ�å|·/µÀÇ�ÞMÈX¹ÀÇ
È��×ÁMÆ � Î*Í!³¶àHÍ½³¶µ*³|ÆL��ãnä*ÍwÈuÆ×»�º��@��¼10�»�º��w¼
ã - ÈKÇ1��2
ësÈ�ÇgÍwÈçµgôwàXàXÈXµgµ
Á7¹�Á7Â �ú³|Æ#��ãzä�ÍwÈuÆ;� 2 � �8� ³¶µ�·$¸�·9ÇgÍæå¶ÁMÆ!Ì7ÈX¹�ÇgÍ!·7Æ���ã 3

:=-R� ��< V4� ªX­�² �Hª�¯Ð¥7§¶®7¨«¯h°!±nqq§ð­©±×¯yõ1è!§653õ!ª6§©è!§©­�§©¯Má ¬gî7ï*°�îMè
ªXè!­@�H'
� %�é § Ê�¯7èóî7¨h§t®M§ðèóî&%�¯6°�¯M­©±âî&%6á¶ªXè@®M­©±�+ º�²87��w¼:9<; ��; ­©±1ªXèÐéí§ Ê�ÊKõ1§ð­b¯Z�uátª�'

E}35)�)/. ã - ÈKÇ�� ësÈ;·½å¶ÁMÆ!Ì7ÈXµÀÇ$¸�·9ÇgÍsã - ÈKÇ �óësÈ�ÇgÍwÈ$w�¹
µÀÇ�ÞMÈX¹ÀÇ
È�� ÁMÆ � ÇgÍ!·9Ç�³¶µ$ÆwÁ/Ç-³|Æ7�ó·7ÆwÃ �í³tÇ
µ
¸!¹
ÈXÃ�ÈXàXÈXµ
µ
Á7¹Xã1=%ß�^]¹
Á7¸sÁ7µ
³tÇ
³¶ÁMÆ A �8�=� ýv�y³¶µ�ÈuÏ�¸wÇiß½·7ÆwÃ,�)�â³¶µ�³|ÆL�;µ
Á;Í!·/µ�å¶ÈuÆwÌ/ÇgÍú·9Ç*Ï�Á7µ
Ç>; ��;?7 A µ
Á
�=� Í!·/µ�å¶ÈuÆwÌ/ÇgÍ½·9Ç�å¶Èu·/µ
Ç +�º�²@7a�w¼
ãBA�ÈuÆwàXÈ@�=� Í!·/µ`å¶ÈuÆwÌ/ÇgÍ + º�²C7a�!¼%µ
Á3�@�×àXÁMÆ�Çg·/³|Æwµ�ÈKÞMÈX¹
ßyÞMÈX¹
Ç
È��ÐÁ7Â
� �
³|Ææ¸�·/¹ÀÇ
³¶àuôwå|·/¹�é�ã 3
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Á3ÞMÈ-ÇgÍw³¶µ*¹gÈXµgôwåtÇ*ë@ß½³|ÆwÃ�ô!àKÇ
³¶ÁMÆ×ÁMÆ×ÇgÍwÈ�Æ@ô!Ï-ësÈX¹�Á7Â~ÞMÈX¹ÀÇ
³¶àXÈXµçÁ7Â%² �
ÇgÍwÈ
¹
ÈXµgô!åtÇ�ë'ÈX³|Æ!Ì$Á7ë�Þ1³¶ÁMôwµ
åtßÐÇ
¹gôwÈç³¶Â~²´Í!·/µ`ÇdÎ�Á�ÞMÈX¹ÀÇ
³¶àXÈXµXã

� Â�²Ù³¶µ;µÀÇ
¹
ÁMÆwÌ �`ÇgÍwÈuÆöë�ßíä�ÍwÈXÁ7¹gÈuÏ |!�`² Í!·/µ;·òÍ�·7Ï�³¶åtÇ
ÁMÆw³|·7Æ ¸�·9ÇgÍíÎ�³tÇgÍöÁ7¹
³¶Ì7³|ÆEDMã ä*ÍwÈuÆFD×³¶µ
µgôw³tÇg·/ë�å¶È/ã

A�ÈuÆwàXÈ���ÎnÈ�ÆwÁ3Î ·/µ
µgô�Ï�È�ÇgÍ!·9Ç�² ³¶µ�ÆwÁ/Ç�µ
Ç
¹
ÁMÆwÌ1ã - ÈKÇF��ësÈ�·7Ææ³|Æw³tÇ
³|·/å�àXÁMÏ�¸sÁMÆwÈuÆ�Ç�Á7Â�²âã
s ô!¸!¸sÁ7µ
È w�¹
µÀÇ ÇgÍ!·9Ç ��³¶µ�Í�·7Ï�³¶åtÇ
ÁMÆw³|·7Æsã � Â@ÇgÍ!ÈX¹
Èz³¶µ~·`ÞMÈX¹ÀÇ
È�� ê Á7ÂR��ÇgÍ!·9Ç�³¶µ~·7Æ�Á7¹g³¶Ì7³|Æ6Á7Â!·�å¶ÁMÆwÌ7ÈXµÀÇ~¸�·9ÇgÍ

ÇgÍwÈuÆ - ÈuÏ�Ï;· A Ì7³tÞMÈXµ�ÇgÍwÈ*¹
ÈXµgôwåtÇXã � ÂsÇgÍwÈX¹
È�³¶µ�ÆwÁ6Á7¹g³¶Ì7³|Æ�Á7Â�·6å¶ÁMÆwÌ7ÈXµÀÇn¸�·9ÇgÍ�³|Æ��6ÇgÍ!ÈuÆ�ë@ß#^%¹
Á7¸sÁ7µ
³tÇ
³¶ÁMÆ A �
ÆwÁóå¶ÁMÆwÌ7ÈXµ
Ç�¸�·9ÇgÍí³|Æ�Ç
ÈX¹
µ
ÈXàKÇ �!ã s ÁÛÇgÍwÈ×å¶ÁMÆwÌ7ÈXµÀÇ�¸�·9ÇgÍ!µ�Á7Â*² ·/¹
ÈæÇgÍ!Èæå¶ÁMÆwÌ7ÈXµÀÇ;¸
·9ÇgÍwµ�Á7Â�²G7K�!ãF=]ß
³|ÆwÃ�ô!àKÇ
³¶ÁMÆæÍMß1¸sÁ/ÇgÍwÈXµ
³¶µ��wÇgÍwÈX¹gÈ�³¶µ*·�µHôw³tÇg·/ë!å¶È�ÞMÈX¹ÀÇ
È�� ê ³|ÆÐ²H7a� �wÎ*Íw³¶àHÍÐ³¶µ*·/å¶µ
Á�·�µgôw³tÇg·/ë!å¶È�ÞMÈX¹
Ç
È��Ð³|ÆÐ²âã

A�ÈuÆwàXÈ*Î�È�Ï�·uß�·/µ
µgô!Ï�È`ÇgÍ!·9Ç`² Í!·/µn·�ô!Æ!³ ��ôwÈ�³|Æw³tÇ
³|·/åsàXÁMÏ�¸sÁMÆwÈuÆ�Ç=�-Î�³tÇgÍwÁMô1ÇnÍ!·7Ï�³¶åtÇ
ÁMÆ!³|·7Æ�àX³¶¹
àuô!³tÇXã
=]ßæä�ÍwÈXÁ7¹
ÈuÏ u=�A�%º��!¼~ûO|@ã1=%ßÐä�ÍwÈXÁ7¹gÈuÏ � �!ÎnÈ6·/¹
È�³|ÆæÁMÆ!È�Á7Â ÇgÍ!ÈçÇiÎnÁ�Â©Á7å¶å¶ÁuÎ�³|ÆwÌ;µgôwësàu·/µ
ÈXµçÕ

u



·@¼�� àXÁMÆMÇg·/³|Æ!µ�àX³¶¹
àuôw³tÇ
µ(� ÷ ¾ � ø µgô!àHÍËÇgÍ!·9Ç�� ÷ ù � ø ³|ÆwàXå|ô!Ã!ÈXµ�·/å¶å`ÇgÍwÈyÞMÈX¹ÀÇ
³¶àXÈXµ;Á7Âh� ·7Æ!Ã � ÷ ý � ø
³¶µ$·â¸�·9ÇgÍsã½ñòÈæÏ;·Xß ·/å¶µ
Áó·/µ
µgô�Ï�È$ÇgÍ!·9Ç ��÷�·7Æ!Ã �nø�·/¹gÈ;µgô!àHÍ ÇgÍ!·9Ç�ÇgÍwÈ�å¶ÈuÆwÌ/ÇgÍËÁ7Â1��÷]ý5�nø�³¶µ
Ï;· �1³|Ï�ô!Ï½ã - ÈKÇ �òësÈ�ÇgÍwÈ-Á7¹
³¶Ì7³|ÆÛÁ7Â ��÷~ý �nø-·7ÆwÃ#�â³tÇ
µ�Ç
ÈX¹gÏ�³|Æ�ôwµXã@.!Á7¹çÓ]û A ¾Y|!� å¶ÈKÇ � � ësÈ6ÇgÍwÈ
¸�¹
ÈXÃ!ÈXàXÈXµ
µ
Á7¹çÁ7Â/�ò³|Æ5� � ·7ÆwÃ � � ÇgÍ!È-µHôwàXàXÈXµ
µ
Á7¹çÁ7Â � � ³|Æ�� � ã>=�ÈXàu·7ôwµgÈ�ÇgÍwÈ�å¶ÈuÆwÌ/ÇgÍÛÁ7Â ��÷~ý �nø�³¶µ
Ï;· �1³|Ï�ô!Ï,� ����÷u¾ �sø 
 ³¶µ`·-µÀÇg·/ë!å¶È�µ
ÈKÇXã���ÇgÍwÈX¹ÀÎ�³¶µ
È��wë@ß�µÀßwÏ�Ï�ÈKÇ
¹Àß	��� ÷�Ø �'ø*·7ÆwÃ,���÷ û �:��÷%��÷ �sø��
·7Æ!Ã#�nø�ß�³¶ÈXå¶Ãâ·$àXÁMÆMÇ
¹H·/Ã!³¶àKÇ
³¶ÁMÆsã
- ÈKÇ D-ë'È�ÇgÍwÈ-Á7¹
³¶Ì7³|ÆúÁ7Â%·yå¶ÁMÆwÌ7ÈXµÀÇç¸�·9ÇgÍ < ³|Æú² 77�!ãçä�Í!ÈuÆ×³tÇ�³¶µ�Ã!ÁMÏ�³|Æ!·9Ç
ÈXÃúë@ß×ÁMÆwÈ�ÞMÈX¹ÀÇ
È��úÁ7Â
��� ÷u¾ �'ø 
 �'µg·Xß�� ÷Kã`ä�Í�ôwµ �Mø��nø�� ��÷%��÷ D < ³¶µ*·�¸�·9ÇgÍ½Á7Â~å¶ÈuÆwÌ/ÇgÍ + º�² 77�w¼ 9<; ��;kã s Á�ë@ß - ÈuÏ�Ï;·�|!�
� ø ³¶µ�µgôw³tÇg·/ë!å¶È/ã

ës¼$�×àXÁMÆMÇg·/³|Æwµ6àX³¶¹
àuôw³tÇ
µ ��÷X¾ �nø-µgôwàHÍâÇgÍ!·9Ç ��÷zù#�nø�³|ÆwàXå|ôwÃ!ÈXµç·/å¶å~ÇgÍwÈ-ÞMÈX¹ÀÇ
³¶àXÈXµ6Á7Â �×·7ÆwÃ5��÷~ý �nø�³¶µ
ÈuÏ�¸wÇiß7ã
s ôw¸!¸sÁ7µ
È�ÇgÍ!·9Ç�ÇgÍwÈX¹
È-·/¹
È6Â©ÁMôw¹�Ã�³¶µÀÇ
³|ÆwàKÇ�ÞMÈX¹
Ç
³¶àXÈXµ�Òw÷X¾��u÷ "ó»;º$��÷K¼`·7ÆwÃúÒ@ø=¾��hø "Û»�º$�nø=¼�µgô!àHÍ×ÇgÍ!·9Ç
Ò!÷�Ø��hø-·7ÆwÃóÒ@ø�Ø��u÷Kã �×Á7¹
ÈXÁ3ÞMÈX¹�� Çg·?
7È$Â©ÁMôw¹�µgôwàhÍâÞMÈX¹ÀÇ
³¶àXÈXµ6µgô!àHÍâÇgÍ!·9Ç�ÔTºbÒw÷���÷��u÷X¼ 9�ÔTºbÒ@ø��nø��hø3¼
³¶µ�Ï�³|Æw³|Ï�ô!Ïæã .�Á7¹çÓ]û A ¾Y|!� å¶ÈKÇ
	 � ësÈ6ÇgÍ!È�¸!¹gÈXÃ!ÈXàXÈXµ
µ
Á7¹çÁ7Â�� � ³|Æ�� � ã � Â�	 ÷ û Ò ÷ ÇgÍwÈuÆ½ÎnÈ$·/¹
È�³|Æ
µHôwësàu·/µ
È�·@¼zÎ�³tÇgÍ��u÷ ��÷HÒw÷��hø*�nøKÒ@ø��u÷�·7ÆwÃ �nø9ã s Á�ÎnÈ�Ï�·ußÐ·/µgµgô!Ï�È�ÇgÍ!·9Ç
	3÷��û Ò!÷*·7ÆwÃ�	Kø��û Ò�ø-º�ë�ß
µ
ß1Ï;Ï�ÈKÇ
¹Àß
¼
ã s ³|ÆwàXÈ�ÔTºbÒw÷���÷��u÷K¼:9 ÔTºbÒ�ø*�nø��Hø3¼]³¶µ*Ï�³|Æw³|Ï�ô!Ï ��	3÷u¾�	Kø 
 ³¶µ�·$µÀÇg·/ë�å¶È�µ
ÈKÇXã
- ÈKÇ>D�ësÈ6ÇgÍ!È-Á7¹g³¶Ì7³|ÆÛÁ7Â]·yå¶ÁMÆwÌ7ÈXµÀÇ�¸�·9ÇgÍ < ³|ÆÛ² 7��!ã�ä�ÍwÈuÆ�D�³¶µçÃ!ÁMÏ�³|Æ!·9Ç
ÈXÃÛë�ß×ÁMÆ!È�ÞMÈX¹
Ç
È��ÛÁ7Â
��	3÷3¾�	Kø 
 µg·uß�	u÷uã�ä*Í@ôwµ*��µ
ÈKÇÀÇ
³|ÆwÌâÝ@ø�ÇgÍwÈ�µgôwàXàXÈXµgµ
Á7¹�Á7Â`Ò@ø-³|Æ �nø �~Ý�ø*�nøKÒ@ø��u÷���÷�	3÷�D < ³¶µ6·Ð¸�·9ÇgÍóÁ7Â
å¶ÈuÆ!Ì/ÇgÍ#+ º�²@7
�!¼:9#; �:;kã s Á$ë@ß - ÈuÏ�Ï;· |!�
Ý@ø�³¶µ*·�µgô!³tÇg·/ë!å¶È/ã
s ôw¸!¸sÁ7µ
È%ÆwÁ3Î ÇgÍ!·9Ç�ÇgÍ!ÈX¹
È�·/¹gÈ�ÆwÁ�Â©ÁMôw¹�Ã�³¶µÀÇ
³|ÆwàKÇ�ÞMÈX¹ÀÇ
³¶àXÈXµzÒw÷X¾��u÷1"×»;º$��÷K¼�·7Æ!Ã-Ò�ø9¾��hø "â»�º$�nø=¼�µgôwàhÍ
ÇgÍ�·9Ç�Ò!÷nØ��hø�·7Æ!ÃâÒ�ø�Ø��u÷Xãnä�ÍwÈuÆ½µg³|ÆwàXÈ}�Ð³¶µ�µÀÇ
¹gÁMÆwÌ ��ÇgÍwÈX¹gÈ6·/¹
È�ÇgÍ!¹
ÈXÈ�ÞMÈX¹ÀÇ
³¶àXÈXµçÒ!÷X¾��X÷ "ú»�º$��÷X¼
·7Æ!ÃyÒ ø "â»�º$� ø ¼�µgôwàhÍ�ÇgÍ�·9ÇnÒ ÷ Ø�Ò ø ·7ÆwÃ�� ÷ Ø Ò ø ã �âÁ7¹
ÈXÁuÞMÈX¹�·/µgµgô!Ï�È�ÇgÍ!·9ÇnÒ ÷ ·7Æ!Ã�� ÷ ·/¹
È�µgôwàhÍ
ÇgÍ�·9Ç�ÔTºbÒw÷���÷��u÷K¼�³¶µ�Ï�³|Æw³|Ï�ô!Ï½ã - ÈKÇ�	3÷*ësÈçÇgÍwÈ6¸�¹
ÈXÃ!ÈXàXÈXµ
µ
Á7¹*Á7Â��u÷*³|Æ#��÷uã � Â~Ò!÷`û�	3÷�ÇgÍwÈuÆ½Î�È-·/¹
È
³|Æ;ÇgÍwÈ�µgôwësàu·/µ
È�·@¼qÎ�³tÇgÍ��u÷ ��÷HÒ!÷gÒ@ø��u÷`·7ÆwÃ,�nø3ã s Á6ÎnÈçÏ�·Xßy·/µ
µgô!Ï�È�ÇgÍ!·9Ç`Òw÷��û�	u÷uãzä*ÍwÈuÆ,��	3÷u¾gÒ�ø 

³¶µ�µÀÇg·/ë!å¶È�ë@ßÐÏ�³|Æw³|Ï�·/å¶³tÇdß;Á7ÂqÔTºbÒw÷ ��÷��u÷K¼
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